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SI CERCETARII
MUR

CONCURSUL NATIONAL ,,PEDAGOGIA MATEMATICII”
7 martie 2026
ETAPA JUDEIEANA/SECTOARELOR MUNICIPIULUI BUCURESTI
CLASA a X-a

BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE

e Filiera vocationald, profilul pedagogic, toate specializirile
e Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzator.
¢ Se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele punctajului indicat in barem.

e Se acorda zece puncte din oficiu.

SUBIECTUL I (autor Cristina Mihaela Iacob) (20 de puncte)
Rezolvati in multimea numerelor naturale urmatoarele ecuatii:
4 2
2) \/log 206"~ 2108, +1=0.
b) \/x+\/x+11 +\/x—\/x+1 =4,
2
3) Conditia de existentd a logaritmului x >0 . Notdm log L >0 2p
Obtinem v#? =2¢ +1=0=4/(t~1)* =0 2p
. 2
t=1, deci 10g2026x=1:>]0g2026x=i1 2p
_ 1 :
x=2026"" = care nu convine 2p
2026
x =2026 care convine 2p
b) | x+1120,x+/x+1120,x—/x+11>0 3p
Ridicand la patrat obtinem x + x> —x—11=8 3p
Deci x* —x—11=64—16x + x> 2p
x =5 care convine 2p
SUBIECTUL II (autor Cristina Mihaela Iacob) (20 de puncte)
33
2 _p2
a) Calculati valoarea expresiei E(a,b)= al bl a7t \/a_ZJr b +2ab pentru a=+/3 -2
LI a-—
a? +b?

si b=~3++/2.
b) Aratati ca L € N, unde
L= ! + ! +o
log, 1+1log, 2+...+1og, 2026 logy1+log;2+...+log; 2026
N 1
logs026 1 + 1085006 2 + ... + 108526 2026
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a) 0 b>0: E(ab)_\/;3_\/33.(l+ ab+b+2\/a—_ Zp
s =y s \/;_}_ \/E . a —b
(Va b )(Ja e dab oli?)
- _ 2p
= +2+Jab =
Ja +b a+-ab+b
Ja-\B
-3 (fa b (o + ) 2 - .
=(\/;—\/_) +23Jab=a+b 2p
E(3 73 +47) =243 2
b) 1 1 1
L= + +...+ = 4p
log, (1-2-...-2026)  logz(1-2-...-2026) 10g5026 (1-2-...-2026)
=108 (12, .2026) 2 T 108(12..2026) 3+ -+ +108 (1. 2026) 2026 = 4p
= 10g(1~2x..~2026) (2-3-...-2026) =1, deci LeN 2p
SUBIECTUL III (autor Anamaria Sendroiu) (25 de puncte)
Se considera functia f:(-8,+0) >R, f(x)=~2+ Ix .
a) Dati un exemplu de numar real a > -8 astfel incat f (a) € Q. Aratati ca exista o infinitate
de valori reale ale lui a, astfel incat f (a) sa fie numar rational.
b) Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia /2 + x+2
\/ 425+
c¢) Calculati patratul sumei
= ! + ! + ! ..+ !
H0) s (F) 1(0)es(2) 1(2)es () 1(15) 1 (6)
a) | De exemplu, pentru a=-1, f(-1)=1eQ 5p
3
Fie /2 + % =r,reQ, r>0.Deci a poate fi orice numar real de forma (r2 - 2) , CU 5p
reQ, r=0.
b
) 243 a—2x+¥x? =x+2, cu conditia 2+3/x >0, x+2>0 4p
V8+x=x+2 Zp
8+x= (x + 2)2 1p
x> +3x—4=0 1p
x =—4, care nu convine sau x =1, care convine 2p
c) 1 N 1 N 1 - 1 B 5
V2443 B+d4 Ja+s T V174418 P
= B2 44 -3+ +/18-17 = 1p
=22 1p
5*=8 1p
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SUBIECTUL IV (autor Maria Elena Panaitopol) (25 de puncte)

Fie numerele reale a,b,c,u,v,w cu proprietatea b+ =au+rbvrew=u? +vi +w

a) Calculati (a—u)2 +(b—v)2 +(c- w)2 .

b) Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia 3\/x +y+24/8—x+ \/6 -y=14.

2

a) (a—u)2 +(b—v)2 +(c—w)2 =a® —2au+u* +b* =2bv+v? +c* —2ew+w? = 5p
=(a2+b2+cz)—2(au+bv+cw)+(u2+v2+w2)=0 5p
b) | Observam ca, inlocuind az\/x+y , b=8—x, c=+6—-y,u=3,v=2, w=1,sunt 5p
verificate toate conditiile din ipoteza problemei
2 2 2
Atunci, conform a), (1/x+y —3) +(x/8—x —2) +( 6—y —1) =0 5p
Obtinem x=4 si y=35, care convin Sp




