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XII. OSZTALY

1. feladat. Hatarozd meg azokat az n > 2 természetes szamokat, amelyekre az
?—3-0+5=0

egyenletnek egyetlen megoldasa van a (Z,,+, -) gytriiben!

Gazeta Matematica

2. feladat. Legyen f :[0,1] — (0,00) egy [0, 1]-en folytonos fiiggvény és A = /f(t) dt

a) Igazold, hogy az F : [0,1] — [0, A], F / f(t)dt, barmely x € [0,1] fliggvény in-
vertalhaté és inverze derivalhatd!
b) Igazold, hogy egyetlen olyan ¢ : [0,1] — [0, 1] fiiggvény létezik, amelyre fenndll az

/ F(t) di = / 0 1)

egyenldség minden x € [0, 1] esetén!

¢) Igazold, hogy létezik olyan ¢ € [0, 1] szam, amelyre lim glz) —c =

x—c T — C

—1, ahol g az (1) egyenl&séget
teljesito egyetlen g fliggvény!

3. feladat. Legyen k& € N*. Azt mondjuk, hogy az (A, +,-) gytri CP(k) tulajdonségi, ha
barmely a,b € A esetén létezik ¢ € A gy, hogy a* = b* + cF.
a) Adj példat olyan véges (A, +,:) gyfirlire, amely nem rendelkezik a C'P(k) tulajdonsiggal
egyetlen k£ > 2 természetes szamra sem!
b) Legyen n € N, n > 3, és M(n) = {m € N*|(Z,,+,-) CP(m) tulajdonsigi}. Bizonyitsd be,
hogy M (n) a szorzassal olyan monoidot képez, amely részhalmaza a péaratlan természetes szamok
2 - N + 1 halmazanak!

4. feladat. Legyen f: [0,00) — R egy folytonosan derivalhaté fiiggvény, amelyre f(0) =0,
és 0 < f’(z) <1 barmely = > 0 esetén. Bizonyitsd be, hogy

a a 2
/ fO*at<(n+1)- (/ fen dt)
0 0
barmely a > 0 és barmely n € N* esetén!

Munkaido 3 ora.
Minden feladatra legfeljebb 7 pont szerezhetd.



