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V. OSZTALY

1. feladat. Ki tudunk tolteni egy 7 x 7-es tablazatot az els6 49 darab nemnulla természtes
szammal gy, hogy minden egységnyi négyzet egy szamot tartalmazzon és barmely két primszam
ne legyen egymas szomszédja?

Azt mondjuk, hogy két szam egymas szomszédja, ha olyan négyzetekben vannak, ame-
lyeknek van egy kozos oldala vagy egy kozos csucsa.
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2. feladat. Egy tablara felirtdk az 0sszes természetes szamot 1-t6l 2025-ig. Harom baratno
a kovetkezOképpen szinezi a szamokat: Alexa pirosra szinezi az 1 és a 2 szamokat, ezutdn Bianka
sargara szinezi a 3, 4 és 5 szamokat, majd Krisztina kékre szinezi a 6, 7, 8 és 9 szamokat; ezt
a szabalyt ismételve folytatjak: Alexa pirosra szinezi a kovetkezo két szamot, Bianka sargara
szinezi a kovetkezé harom szamot, majd Krisztina kékre szinezi a a kovetkezd négy szamot.
Addig folytatjak a baratnék a szamok szinezését, amig minden tablan 1évo szamot kiszineznek.

a) Allapitsd meg, hogy milyen szinii lesz a 2024.

b) Hatérozd meg azt a legkisebb n természetes szamot, amelyre igaz, hogy miutan kiszineztek
n szamot, akkor a sargara szinezett szdmok osszege nagyobb, mint 2024.

3. feladat. Igazold, hogy:

a) végtelen sok olyan n természetes szam létezik, amelyre 2-n négyzetszam és 3-n kdbszam;

b) nem létezik egyetlen olyan m természetes szam sem, amelyre 2 + m négyzetszam és 3-m
kobszam!

4. feladat. Azt mondjuk,, hogy egy n > 5 természetes szam kiilonleges, ha barhogyan
valasztunk ki 5 kiilonb6zo6 szamot az 1,2, 3, . .., n szamok koziil, van koztiik 4 kiilonbozo a, b, ¢, d
szam, amelyekre a + b = ¢ + d.

a) Igazold, hogy n = 6 kiilonleges szédm!

b) Hatdrozd meg az Gsszes kiilonleges szadmot!

Munkaidé 3 ora.
Minden feladatra legfeljebb 7 pont szerezhetd.



