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X. OSZTALY

1. feladat. Legyen a,b € R, a > 1, b > 0. Hatdrozd meg az a valés szam legkisebb
lehetséges értékét, ha
(a+0b)">a®+0b, Va>a.

2. feladat. Az ABC haromszog koré irt C kor kozéppontja O és sugara 1. Minden
M € C\ {A, B,C} pont esetén legyen s(M) = OH? + OH2 + OH2, ahol H,, H,, H;
rendre az M AB, M BC és MCA hiaromszogek magassagpontjai.

a) Bizonyitsd be, hogy ha az ABC héromszog egyenl6 oldali, akkor s(M) = 6, barmely
M e C\{A, B,C} esetén!

b) Bizonyitsd be, hogy ha hdrom kiilonboz6 M, My, M3 € C \ {A, B,C} pontra
s(My) = s(Msy) = s(Ms), akkor az ABC' haromszog egyenld oldald.
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3. feladat. Adottak az a, b, c nemnulla komplex szamok, amelyeknek a moduluszaik
egyenlok egymassal, az A = a + b+ ¢ és B = abc szamok valésak. Bizonyitsd be, hogy
barmely n természetes szam esetén a C,, = a” + b" + " szam valds szam!

4. feladat. Legyen n € N*. Hatdrozd meg azokat az f : R — R fiiggvényeket,
amelyekre:

fla+y2") = f(f@)+ " f(y),

barmely x,y € R és az f(z) = 0 egyenletnek egyetlen megolddsa van!

Munkaidé 3 ora.
Minden feladatra legfeljebb 7 pont szerezhetd.



