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XI. OSZTALY

1. feladat. Adott az X € My(C) matrix tigy, hogy X223 = X2922_ Bizonyitsd be,
hogy X3 = X2,
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2. feladat. Legyen p > 2 egy természetes szam és (x,),>1 egy sorozat, amelyre
xr1=a>08s 1 =T, + A bérmely n € N* esetén. Bizonyitsd be, hogy az (x,),>1
" >

n
sorozat konvergens és hatarozd meg a hatarértékét az a valds paraméter fiiggvényében!
Jelolés: [z] az x valés szam egész részét jeldli..

3. feladat. Legyen A € M, (C) egy olyan matrix, amelyre AT = —A, ahol AT az A
matrix transzponaltja.

a) Ha A € M,(R) és A? = O, igazold, hogy A = O,,.

b) Ha n egy pdratlan természetes szdm és létezik olyan B € M,,(C) mdtrix, amelyre
az A métrix a B adjungéltja, akkor A% = O,.

4. feladat. Adottak az f és g : R — R fiiggvények, ahol f folytonos. Feltételezziik,
hogy barmely a < b < c esetén 1étezik egy konvergens (z,,),>1 sorozat, amelynek hatérértéke
b és amelyre létezik a lim g(x,) hatarérték ugy, hogy

n—oo

fla) < Tim g(z,) < f(c).

a) Adj példét ilyen fliggvényekre, amelyekre g semmilyen pontban sem folytonos!
b) Igazold, hogy ha g monoton, akkor f = g.

Munkaidé 3 ora.
Minden feladatra legfeljebb 7 pont szerezhetd.



