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H1 | Filiera tehnologica, toate profilurile si specializarile

BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

n n
1. Se considera sirul (a,)nen an = (3+2\/g) + (3_2\5) ,n € N*.

a) (4p) Sa se arate ca az023 — 3a2022 + aAz021 = 0.

b) (3p) Sa se arate ca a,, ., este divizibil cu 3 pentru orice numar natural nenul n.

Rezolvare:
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Rezulta cd a,,q —3a, + a,_; = 0 pentruoricen € N,n > 2.
Pentl’u n= 2022:> az023 — 3a2022 + a2021 =0

b) Demonstram prin inductie matematica p(n): d,,4, : 3Vn € N*
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a) Demonstrarea relatiei : a,,,; — 3a, + a,_; = 0 pentru oricen € N,n > 2 3p

Pentl’u n= 2022: a2023 - 3(12022 + a2021 == O 1p

b) Demonstratia prin inductie matematicd p(n): azn4q : 3 Vn € N* 3p




2. Demonstrati ca:

a) (2p) [\/n2 + 1| =n,Vn € N*
b)(2p) [VnZ+2n+2]=n+1vneN
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Rezolvare:

nt<ni+li<ni+2n+l1=avni2<Vn2+1<vn2+2n+1=sn<Vn?+1<n+1
atunci [VnZ + 1] =n

byn+2n+1<n*+2n+2<n*+4n+4=>n+1<Vvn2+2n+2<n+2
atunci [VnZ+2n+2| =n+1
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n<vVnZ+1<n+1latunci[VnZ+1]=n
byn?+2n+1<n?+2n+2<n?+4n+4 2p
n+1£\/n2+2n+2<n+2atunci[\/n2+2n+2]=n+1
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Rezolvare:
Egalitatea poate fi demonstrata atat prin inductie matematica cat si prin calculul produsului adus la
forma :
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4. Se considera progresiile aritmetice (a, ) _ si (b,). ., -

a) (4p) Demonstrati ci sirul (c, ), cu ¢, =5-a, +3-b, este in progresie aritmetica.

b) (3p) Demonstrati ¢ sirul (d, )mcu d, =10 este in progresie geometric. Sirul (c, )n21 este

sirul de la punctul a).

Rezolvare:

a)
2'Cn = 2'(5'an +3'bn)=5'(an—1 +an+l)+3(bn—l +bn+l)=
=5a,,+3b, , +5a

n+1

+ 3bn+l = Cn—l + Cn+l

Deci (c, )., este in progresie aritmetica

b).

b, =(10% ) =107 =10%+*+ =10 .10 =b, , -b,,,,Vn > 2

Deci (d, ),., este in progresie geometrica

a) (a,),.,in progresie aritmetici < 2-a, =a, , +a,,,, Yn>2 1p
(b, ),., in progresie aritmetici <> 2-b, =b_, +b,;, vn>2 1p
(c,),., in progresie aritmetici <> 2-c, =¢C,, +C,,,, VN>2 1p
2-c,=2-(5-a,+3-b,)=5(a,, +a,.,)+3(b,, +b,. )= 1p
=5a,,+3b,, +5a,,+3b,,, =C,, +C.,

b) (c,).., in progresie aritmetici<>2-¢c, =¢,, +C,,,, VN >2 1p
(d,),.,in progresie geometrici < b=b, - D1 sz 1p
b, =(10% ) =107 =10%+*+ =10%~.10% =b, , -b,,,,Vn > 2 1p

Nota: Orice alta solutie corecta se va puncta corespunzator.




