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H1 | Filiera tehnologica, toate profilurile si specializarile

BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

1. (7p) Se considerd functia f: R = R, £ (x) {exsmx’x<0 Demonstrati ¢ functia f admite
. € considaecra runctia /. i , X) = . pemonstrati ¢ca runctia
P ! xVx2+1,x=>0 ! !

primitive pe R si calculati apoi primitiva cu proprietatea ca F(0) = %

(prof. Moisuc Niculina Mihaela, Radauti)

Solutie :
Cum orice functie continud pe R admite primitive se demonstreaza continuitatea (1p)
functiei pe R
3
1ex(sinx—cosx)+C1 (3p)
[ f()dx= .
§(X2 +1)VX* +1+C,
—e*(sinx — cosx) + C (2p)
[ reax =42 .
§(x2 +1DVx2+1 —g*C
Din conditia F(0) = % se obtine C = Z (1p)

2. Se considera functia f: R - R, f(x) =vVx?2 + 1.

a) (3p) Sa se demonstreze ca orice primitiva a functiei f este strict crescatoare pe R .
1

b) (4p) Si se calculeze ffz(x)dx,f%dx,ff(x)dx.

(prof. Moisuc Niculina Mihaela, Radauti)

Solutie :

a) Daca F: R — R este o primitiva a functiei f atunci (1p)
{F este derivabild pe R
F'x) = f(x),(V)x € R




If(x)dx:%[ M+In(x+\/m>}+c

Conditia ca orice primitiva a functiei f este strict crescatoare impune ca (2p)
F'(x)>0, (V)xeR adici, f(x)>0, (V)xeR evident
3 1
b) [ £2(x)dx="-+x+C (1p)
3
idx=|n(x+\/x2+1)+C (1)
f(x)
(2p)

3. Fie areal, G=(a, ) sioperatiax *y = xy —ax —ay + a®> + a

a) (1,5p) Aratati ca G este parte stabild a lui R in raport cu operatia ,,*” .

b) (4p) Studiati existenta elementului neutru si determinati elementele simetrizabile ale lui

G fata de operatia ,,*”.

X, + x, + x1x, = a® — 3.

(prof. Macovei Narcisa, Suceava)

Solutie :
a)x*y = (x—a)(y —a)+ a,unde x, y suntdin G (0,5p)
>
Vx,yEG:>x*yEG@V{;>Z:>(x—a)(y—a)+a>a(A) (1p)
b) Determinarea elementului neutru (2p)
e=a+1
Determinarea elementelor simetrizabile (2p)
1
x'=a+——€ (a,x)
X —a
¢) x+x=0 implicd x? — 2ax + a? + a = 0. (1p)
. .. vy X1 + Xy = 2a
Folosind relatiile lui Viete { 2
’ X1X, =a“+a
Finalizarea = —1 (0,5p)

ak ak-1 0
4. Fie a€ R*si multimea de matrice G, = JA(k) ={ 0 1 0 || ke€eZ.

0 0 ak

a) (4p) Aratati ca G,(,3 are structurd de grup in raport cu operatia de inmultire a matricelor.

b) (3p) Rezolvati ecuatia (A(k))™ = A(1) In G,p,3, unde ne N*.

(prof. Macovei Narcisa, Suceava)




Solutie :

a) A(K)A()=A(k+l), unde k, l € Z (0,5p)
Gl: VA(k),A(l) € Gyg3 = A(K)A(D) € Gyp23 (0,5p)
G2: VA(k), A(1), A(m) € G023 = (A(K)A())A(m) = A(K)(ADA(m)) (1p)
b) Demonstrarea prin metoda inductiei matematice a egalitatii (2p)
(A(k))™ = A(nk), unde n natural oarecare

Rezolvarea egalitatii din ipoteza conduce la nk=1, unde n natural si k Tntreg (1p)

cu solutia k=1 si n=1

Nota: Orice alta solutie corecti se va puncta corespunzator.




